TRUONG DAI HOC KHTN DE THI KTCL LAN I, NAM HOC 2025 - 2026
TRUONG THPT CHUYEN KHTN Mon thi: Todn; Ldp: 12.
Thaot gian lam bai: 90 phaut.

(Dé gom c6 4 trang)

Ma dé: 101

Thisinh: ... Sébao danh: ...

Phan I. Cau trac nghiém nhiéu phuong an liya chon. Thi sinh tra 15i tit cau 1 dén cau
12. Méi cau hoi thi sinh chi chon mot phuong an.
Cau 1. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) =z + sinz 1a

1 1
A. §x2+cosx+0. B. §x2—cosm+0. C. 22 —cosz+C. D. 22 +cosz + C.
Cau 2. Cho ham s6 f(z) = 2* — 3z + 2. Gia tri cuc dai ctia ham s6 da cho bang

A —1. B. 0. C. L D. 4.

1 1

1
Cau 3. Cho | f(z)dz =2va [ g(z)dz =5 khido [ [3f(x) — 2¢(z)]dz bang
RN —

0 0
A —4. B. 16. C. -3. D. 11.
Cau 4. Trong khong gian Oxyz, phuong trinh duong thang di qua diém A(1;2;3) va song song
r=1—-t
v6i dudng thing d: { y =1 la
z=—1—4t
r+1 y+2 =z+3 B r—1 y+2 z2-3
' —11_ 12_ —43' -1 1 _1—4'
T — Yy — z— r o y— z+
= 1 1 4 1 -1 4
Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto @ = (3;0; 1), b= (1;—1;=2) va @ = (2;1; —1).

Tich vo huéng @ (b + ) bang

A. 0. B. 3. C. 6. D. 9.
a N A 2 N / .. . > . f2($) - 9 >
Cau 6. Cho ham so f(x) ¢6 f(1) =3 va f'(1) = 2. Gia tri cua hrr% ————— bang
z— T —
A 12 B. 6. C. 2. D. 18.

Cau 7. Dieén tich hinh phing gi6i han bdi duong thang y = = va do thi ciia ham s6 y = 22 — 2z

bang
7 9

A. 4. B. - C. - D. 3.
2 2

Cau 8. Trong khong gian Oxyz, mat phang qua A(1;2; —1) va vudng géc véi cadc mat phang
(P):2x—y+32—2=0; (Q):x+y+2z—1=0 c6 phuong trinh la

A x+y+22—-1=0. B 4r—-y+2z—-1=0.

C dr—y—32—-5=0. Dz—-—y+2z+2=0.

Cau 9. Trong hai duong hoc, do sau d (tinh bang mét) ma anh sang mat trdi c6 the xuyen qua
duge lien hé v6i cuong do anh sang I tai do sau d6 bang cong thic I = Ipe %, trong d6 I, 1
cuong do anh sdng tai mat nude va k 1a hé sd hap thu ciia nuée. Biét cuong do anh sang tai do
sau 10 m bang mot nita cudng do anh sang tai mat nude, tim gia tri clia k(1am tron dén ba chit
s6 thap phan).

A. 0,069. B. 0,077. C. 0,083. D. 0,091.



202 + 1

1
x+1 A
A y=2xr+1. B. y=2x-3. C. y=2x. D y=2x-1.

Cau 10. Tiém can xién ctia do thi ha s6 y =

Cau 11. Cho bang thong ké doanh s6 ban hang ctia 30 ctta hang ctia mot chudi siéu thi mini
trong mot ngay nhu sau:

Doanh s6 (trieu dong) | [20;30) | [30;40) | [40;50) | [50;60) | [60;70) | [70;80)
S6 ctia hang 2 5 10 8 4 1

Khoang t1t phan vi clia mau sb lieu trén 1a
A. 60. B. 10. C. 16,375. D. 26,375.

Cau 12. Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh 2a, canh bén SA vuong goéc véi
mat phang day, mat bén (SBC) tao v6i ddy mot goc bang 30°. Thé tich ctia khéi chép da cho

bang
A \/iag. B. 8‘/93“3. C. ‘/‘zag. D. 8‘?&3.

Phan II. Cau trac nghiém ding sai. Thi sinh tra 15i tit cau 1 dén cau 4. Trong méi ¥ a),
b), c¢), d) 6 moi cau, thi sinh chon ding hoac sai.

Cau 1. Mot cong ty khi tuong st dung hai mo hinh dit bao thoi tiét hoat dong doc lap véi nhau
la M6 hinh 1 va M6 hinh 2. Dya trén dit liéu qua khit, d6 chinh xac ciia cac mo hinh duge quy
dinh nhu sau:

e Mo hinh 1: C6 xac suat dy bao dung 1a 80%. Nghia la, néu thic té troi mua, xac suat mo
hinh bdo ¢6 mua la 0,8; néu thuyc té khong mua, xac suat mo hinh bao khong mua 1a 0,8.

e Mo hinh 2: C6 xac suat dir bao diang 1a 90%. Nghia 1, néu thic té troi mua, xac suat mo
hinh bdo c6 mua la 0,9; néu thyc té khong mua, xac suat mo hinh bao khong mua 1a 0,9.

Biét rang ty lé ngay c6 mua trong nam & khu vic nay 1a 20%.
a) Xac suat dé ca hai mo hinh déu du bdo sai 1a 0,2.

b) Trong truong hgp Mo hinh 1 dy béo khong mua va Mo hinh 2 dy bdo ¢6 mua, xac suat
M5 hinh 1 dit bao ding thap hon xac suat Mo hinh 2 du bao ding.

¢) Xac suat dé ca hai mo hinh déu dy bao c6 mua 0,16.
d) Néu ca hai m6 hinh déu dy bao trai c6 mua thi xac suat dé thuc té troi c6 mua 1a 0,9.
Cau 2. Chi phi van hanh trung binh (tinh bang tri¢u dong/chuyén) clia mot cong ty van tai khi

van hanh z chuyén xe mdi ngay dugc cho béi ham s6 A(z) = 0,2z + 2 + — véi 10 < z < 100.
T

0,24 + 500

a) Dao ham ctia ham chi phi trung binh la A’(x) 5
x
b) Chi phi trung binh trén mdi chuyén xe thap nhat bang 22 trieu dong.

c¢) Néu do gisi han vé s6 lugng tai xé khién cong ty chi ¢6 thé van hanh t6i da 40 chuyén xe
mdi ngay. Chi phi trung binh trén mdi chuyén xe trong truong hop nay thap nhat bang
22,5 trieu dong.

d) Tong chi phi van hanh ctia cong ty van tai trong mot ngay thap nhat bang 1,1 ty dong.



Cau 3. Mot kién tric su thiét ké bon hoa trong cong vién trén hé truc toa do Ozy (don vi:
mét). Bon hoa la hinh phang gidi han béi parabol (P) : y = —22 4+ 4 va truc hoanh Oz. Kién
tric su b6 trf mot dai den LED thang, dude mo phéng béi dudng thing d di qua diém M (0; 1),
cat parabol (P) tai hai diém phan biét A vi B (c6 hoanh do lan lugt 1a z;, 25). DAi den chia
bon hoa thanh hai phan riéng biét: Phan hinh phang ndm phia trén day cung AB dugc dung dé
trong Hoa Hong, phan con lai clia bon hoa (ndm phia dudi day cung AB) duge ding dé trong
Co Nhat.

a) Dién tich toan bo bon hoa (tong dién tich trong Hoa Hong va Cé Nhat) bing 16 m?.

b) Tich cac hoanh do giao diém ctia dudng thang d va parabol (P) luon bing 3 (tic la
1Ty = 3)

c¢) Dién tich trong Hoa Hong dat gi& tri nhé nhét khi dai den LED duge thiét ké ndm ngang
(song song véi truc hoanh).

d) Khi dien tich trong Hoa Hong gap doi dién tich trong C6 Nhat, chiéu dai ctia dai den LED
(tinh bang do dai doan thing AB) xap xi 3,84 mét (lam tron dén hang phan tram).

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P) : x—y+2z—2 = 0 v& hai diem A(1;2; —1); B(2;3;0).
a) Doan thang AB c6 do dai bang 3.
b) Hai diém A, B nam ciing phia déi véi mat phang (P).
c¢) Hinh chiéu vuong goéc ctia B trén (P) c6 tung do bang 2.
d) Xét diém M € (P), gia tri nhd nhat ctia M A + M B bing 3v/2.

Phan III. Cau trac nghiém tra 16i ngan. Thi sinh tra 1oi tit cau 1 dén cau 6.

Cau 1. Cho khéi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B, BC' = 3, SAL(ABC) va
SB = 6. Goi E la trung diém ctia canh SB. Biét goc gitta hai duong thing SA va C'E bing 60°.
Tinh thé tich ctia khéi chép da cho.

Cau 2. Mot co s6 san xuat dy dinh lam cac vién gach men hinh vuong canh 60 cm. Bé mat
vien gach dugc trang tri bdi mot hoa tiét hinh chit nhat mau tring c6 tam triing véi tam vién
gach. Céac dinh clia hinh chi nhat nay ndm trén hai duong parabol d6i xting nhau qua tam vién
gach. Biét ring mdi duong parabol ¢ dinh tai trung diém mot canh ctia vien gach va di qua
hai dau mit clia canh ddi dien (nhu hinh vé mo phong). Cho biét chi phi nguyén li¢u phan men
trang 1a 80nghin dong/m?, con phan men mau bao quanh 1a 200 nghin dong/m?. Hoi chi phi
nguyén liéu thap nhat dé san xuat mot vien gach la bao nhidu nghin dong? (Két qua lam tron
dén hang phan mudi).

Cau 3. Mot cong ty niang lugng dang xay dung mot bé chita khi thien nhien hoéa léng (LNG)
c6 dang hinh cau vé6i ban kinh 20 mét. Dé dam bao an toan va dé dang trong viéc lap dat he
théng duong 6ng, phan day va phan dinh ctia bé duge cat phang. Phan day bi cit béi mot miit
phang cach tam bé 18 mét, phan dinh bi cit bdi mot mat phang cach tam 15 mét (tam nam
gitta hai mit phang). Hoi thé tich bé d6 14 bao nhiéu nghin mét khoi? (lam tron dén hang don
vi

)



Cau 4. Xét cac cap so cong (a,) c6 sd hang dau tien a; va cong sai d déu la cac sd nguyéen
duong va théa man 2% = 227ag. Tim gia tri nhé nhat cia as.
Cau 5. Xét mot bang 6 vuong kich thude 3 x 3. M6i 6 duge dién ngau nhién va doc lap mot
gia tri tit tap {—1;0;1}. Biét ring tong cac s6 trén moéi hang déu bing 0, goi p 1a xac suat dé
tong cac s6 trén mdi cot ciing déu bang 0. Tinh gia tri ctia 3430p.
=1
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho dudng thang d : { y = 0 va diém A(0;6;4).
z=4
Goi (P) la mat phang thay doi luon chita dudng thang d. Goi H la hinh chiéu vuong goc clia
diém A lén mit phang (P). Tinh khoang céch 16n nhat tit gbc toa do O dén diém H.

- Thi sinh khong duge st dung tai liéu;

- Giam thi khong giai thich gi thém.



DAP AN DE 101

Phan I. Cau trac nghiém nhiéu phuong an lua chon

1B 2D 3 A 4 D 5C 6 A 7 C 8 C 9 A 10D 11 C 12 B
Phan II. Cau trac nghiém ding sai

Cau 1 | a) Sai | b) Sai c¢) Ding | d) Ding

Cau 2 | a) Sai | b) Ding | ¢) Ding | d) Sai

Cau 3 | a) Sai | b) Sai c) Ding | d) Ding

Cau 4 | a) Sai | b) Dang | ¢) Dung | d) Sai
Phan III. Cau tric nghiém tra 15i ngin

Caul |[Cau2 |Cau3d | Cau4 | Caub| Cau b6
Dap s6 9 60, 2 32 12 310 8




PHAN I Tric nghiém 4 phwong an lya chon. Thi sinh tra 16i tir ciu 1 dén cAu 12. Mdi cau héi thi

HUONG DAN GIAI

sinh tra 16i m¢t phwong an.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Ho nguyén ham ctia ham s f(x)=x+sinx la

A. %xz—l—cosx%—C. B. %xz—cosx+C. C. x> —cosx+C.

Loi giai

2

Ta c6 ff(x)dx:f(x—f—sinx)dx:%—cosx—kc.

D. x> +cosx+C.

Cho ham s f (x)=x’—3x+2. Gia tri cuc dai cua ham s6 di cho bang

A. —1. B. 0. C.1. D. 4.
Loi giai
Tap x4c dinh D=R.
Dao ham f'(x)=3x"-3.
x=-—1
=0
Béng bién thién
r |—oo0 —1 +o0
y + -~

y 0
4 +00
y / \ /
s 0

Tur bang bien thién, suy ra gia tri cuc dai ciia ham so bang 4.

1 1 1

[rx)ar=2 [g(x)dc=s5 [ 37 (x)—22(x)]ax

Cho © va o khi do o

A. —4. B. 16. C. -3.
Loi giai

0 0 0

bang

D. 11.



Cau 5:

Cau 7:

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh duong thang di qua diém A(1;2;3) va song song voi

x=1-t¢
duong thing d:{y =1 la

z=—1-4¢
A x+1:y—|—2zz+3' B.x—1:y+2:z—3'

—1 1 —4 —1 1 —4
C. x—1:y—2:z—3' D.ﬁzy—3:z—|—l'
- -1 1 4 1 —1 4
Loi giai

Puong thiang d co vecto chi phuong U= (— 1;1;—4).

Puong thang A cin tim song song véi d nén nhan u lam vecto chi phuong, dong thoi di qua

. -1 9 _
diém A4 nén c6 phuong trinh AL 0 :yl . 43.

Trong khong gian Oxyz, cho ba vecto a= (3;01), h— (L—1-2) va c= (2;1,—1). Tich vo

hudng ;(5 —i-Z) bang

A. 0. B. 3. C. 6. D.9.
Loi giai

Ta co B+Z:(3;o;—3).

Suyra a-(b-+c)=3-3+0-0+1-(~3)=6.

_ (1) — 2 (x)— .
Cho ham s /() co r1)=3 va f()=2 . Gia tri cia limM bang

=1 x—1
A. 12. B. 6. C.2. D. 18.
Loi giai
Tir //(1)=2 taduoc Tt AU P PR C RE NPy
el x—1 e x—1
2 (x)— -3 3 -
Do ds tim 2= i L) ()43 1) tim] £ (x)+3]
x—1 —1 x—1 x—1 x—1 x—1 x—1

=2:.[f(1)+3]=2-(3+3)=12.

Dién tich hinh phang giéi han boi duong thang y = x va dd thi ctia ham s6 y = x* —2x bang

A. 4. B.Z. C.g. D. 3.
2 -2

Loi giai



Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Taco: x=x"—-2x x> —3x=0&
X =

3

Dién tich hinh phang: S = J:|x2 — 3x| dx = j(3x —x )dx = [%x2 —%)f]

0 0

Trong khéng gian Oxyz, mit phing qua A(L;2;—1) va vudng géc véi cac mit phang

(P):2x—y+3z—2=0; (Q):x+y+z—1=0 c6 phuong trinh la

A. x+y+2z—-1=0. B.4x—y+z—-1=0.
C.4x—y—-3z-5=0. D.x—y+z+2=0.
Loi giai

— —

Tacd: n, =(2—1:3); ny = (LL1); n=

- —

Np, Ny,

= (—4;1;3) .

Mit phing di qua 4(1;2;—1) nhan vecto n = (4;—1;—3) lam vec to phap tuyén c6 phuong trinh
la: 4(x—1)—(y—2)-3(z+1)=0&4x—y—3z—-5=0.

Trong hai duong hoc, d sau d (tinh bang mét) ma anh sang mit troi co thé xuyén qua duoc lién
hé véi cuong do anh sang 7 tai do sdu d6 bang cong thic I = Ioe*kd, trong d6 [, la cuong do
anh sang tai mat nudc va £ 1a h¢ ) hép thu cua nude. Biét cuong do anh sang tai d¢ sau 10m
bang mot nira cudng d6 anh sang tai mit nudc, tim gia tri cta k (lam tron dén ba chit s thap

phan).
A. 0,069. B. 0,077. C. 0,083. D. 0,091.
Loi gidi
, —kd 1 —10k 1 -1, 1
Taco: I=1e ™ &= =1e " & —-10k=In—k=—In—-=0,069.
2 2 10 2
2
Tiém can xién cta do thi ham s y= 2 +x la
x+1
A. y=2x+1. B. y=2x-3. C. y=2x. D. y=2x—1.
Loi giai
2 2
Taco: a= lim L — lim 2x R lim ZXZJ:Z.
x~>+oox X—+00 x(x+1> X—+00 X +x
2
b= lim (y—2x)= lim | 2 tY op]= fim X =1
x—+00 x——+00 x_|_1 x~>+oox+1
(Tuong ty: lim 122; b= lim (y—2x)=-1).
X——00 X xX—+00

Vay d6 thi ham s0 ¢ ti€ém cén xién: y =2x—1.

Cho bang théng ké doanh s6 ban hang ciia 30 cira hang ctia mot chudi siéu thi mini trong mot
ngay nhu sau:



Cau 12:

Doang s6 [20;30) [30;40) [40;50) [50;60) | [60;70) | [70;80)
(tridu dong)

S6 ctra hang 2 5 10 8 4 1
Khoang t&r phan vi ctia mau s liéu trén 1a
A. 60. B. 10. C. 16,375. D. 26,375.
Loi giai

C& mau: n=30.
L 3n
Ta co: Z:7,5 = 0, €[40;50); 7222’5 = 0, €[50;60).

7,5—(245) 22,5—(2+5+10)

0 =40+ 10=40,5; 0, =50+ 10 =56,875.

Khodng tir phan vi: A, =56,875—-40,5=16,375.

Cho khéi chop S.ABCD , c6 day 1a hinh vudng canh 24, canh bén S4 vudng goc voi mit phing
ddy; mat bén (SBC) tao véi ddy mot goc 30°. Thé tich ciia khoi chop da cho béing

3 3 3 3
A. V3a . B. 83a : C. V3a : D. V3a .
3 9 9 9
Léi giai
S
D

SA L BC (Vi SA 1 (ABCD))

Ta co: =SB 1 BC;
AB 1 BC

(SBC)N(ABCD)= BC

SB L BC = ((SBC),(ABCD))=(SB, 4B) = SBA=30".

AB 1 BC
Xét tam gidc SAB vudng tai A, ta cé: SA = AB.tan SBA = 2a.tan 30° = % .
Thé tich khéi chop:

1 1 2\3a

4a’® =

8\/3613
VS.ABCD = _'SA'SABCD =7 .
3 3 3 9

PHAN II. Tric nghiém chon ding sai. Thi sinh tra 10i tir cAu 1 dén cdu 4. Trong méi y a), b), ¢), d) &
mdi ciu, thi sinh chon ding hoic sai.

Cau 1:

Mot cong ty khi tugng st dung hai mé hinh du bao thoi tiét hoat dong doc 1ap voi nhau la Mo
hinh 1 va M6 hinh 2. Dya trén dit li¢u qua khir, d6 chinh x4c cua cac mé hinh dugc quy dinh nhu
sau:



Cau 2:

- M5 hinh 1: C6 xac suét du béo ding 12 80% . Nghia Ia, néu thuc té troi mua, xac suat méd hinh
baocoO muala 0,8, néu thuc té khong mura, xac suAt mé hinh bao khong mua la 0,8.

- M6 hinh 2: C6 xac suét du béo ding 12 90%. Nghia Ia, néu thuc té troi mua, xac suat méd hinh
du bao c6 mua 1a 0,9, néu thuc té khong mua, xac suat mé hinh bao khong muala 0,9

Biét rang ty 16 ngay c6 mua ¢ khu vuc nay 1a 20%.
a) Xac suat dé ca hai mo hinh déu dy bao sai 1a 0,2.
b) Trong trudng hop M6 hinh 1 du bio khong mua va M6 hinh 2 du bao c6 mua, xac suat Mo
hinh 1 dy bao dung thap hon xéac suat M6 hinh 2 du bao dung.
¢) X4c suét dé ca hai mé6 hinh déu du bdo c6 mwa la 0,16 .
d) Néu ca hai mé hinh déu du bao troi c6 mua thi xac suit dé thue té troi c6 mua la 0,9.
Loi giai
Goi cac bién cb nhu sau: M : “trdi mua”, M . :MOd hinh 1 bdo c6 mua”, M, :Mo hinh 2 bao co6
mua”. Ta c6 so do cay sau:

~
N

S 4 ™~
0,2 ~.0,8 AN
S . /
// N O, 2 // \\ O-, 8
/ AN / .
X ) y AN
M M v X
08 / 02 02 / TN 0,8 AN
»/ \l / ’
¥ 4+ » 4

1 M, M, MM M

a) Sai
Xac suat dé ca hai mo hinh déu du bao sai la:

(MM )+ P(M,M)|.| P(M,M)+ P(M,M)| = (0,2.0,2+0,2.0,8).(0,1.0,2+0,1.0,8) = 0,02

b) Sai

P(EE): 0,8.0.8 :E;P(M|M2): 0209 _9 16,79 en
0,8.0,8+0,2.0,2 17 0,2.0,9+0,1.0,8 13 17 13

Mo hinh 1 du béo diing cao hon x4c suit M6 hinh 2 di bao dung.

¢) bing

Khong st dung so d6 hinh cay phia trén vi: Dé du bao 1a c6 mua hay khong thi hoan toan phu

thudc vao thoi tiét luc d6, nén ta xét 2 TH:

+ TH1: Néu troi mua, tinh x4c suét ciia ca 2 méd hinh bao mua

+ TH2: Néu troi khong mua, xac suit ca 2 mo hinh bio muwa

Xéc suat dé ca hai md hinh déu dy bao c6 mua 1a:

P(M,M,) = P(M)- P(M, | M)- P(M, | M)+ P(M)- P(M, | #)- P(M, | 1)

P(MM,)=(0,2-0,8-0,9)+(0,8-0,2-0,1) = 0,144 40,016 = 0,16

d) Dung

0,144
P(M|MM,)= o1c =0,9.

Chi phi van hanh trung binh (tinh bang triéu dong/chuyén) ciia mot cong ty van tai khi van hanh

x chuyén xe mdi ngay dugc cho bai ham s6 4 (x) =0,2x+2+ 200 vol 10 <x <100.
X



~0,2x* 4500

2
X

a) Pao ham ctia ham chi phi trung binh 1a 4’ (x)
b) Chi phi trung binh trén mdi chuyén xe thap nhit bang 22 triéu dong.

¢) Néu do gidi han vé sb luong tai xé khién cong ty chi c6 thé van hanh tdi da 40 chuyén xe mdi
ngdy. Chi phi trung binh mdi chuyén xe trong truong hop nay thap nhét bang 22,5 triéu dong.

d) Tong chi phi van hanh cua cong ty véan tai trong mot ngay thip nhat bang 1,1 ty dong.

Loi gidi
a) Sai
2
Dao ham cua ham chi phi trung binh 1a 4’ (x)= (),2x—2500 .
X
b) Pung
2
Taco: A'(x)= (),2x—2500 =0=x=>50.Ta c6 bang bién thién sau:
x
T (10 50 100
f'(z) - 0 +
54
27
f(TC) \ /
22

Tir bang bién thién ta thdy: Chi phi trung binh trén mdi chuyén xe thip nhat bang 22 tri¢u dong.

¢) Pung

Tir gia thiét ta c6 x <40, tir bang bién thién

Chi phi trung binh méi chuyén xe trong trudng hop nay thap nhat 1a 4(40) = 22,5 (triéu dong).

d) Sai

Tong chi phi van hanh ctia cong ty van tai trong mot ngay la: B(x)= x.4(x)= 0,2x" + 2x + 500
(tridu dong)

Co: B'(x)z 0,4x+2>0 voi 10<x<100. Do do

Tong chi phi van hanh ciia cong ty van tai trong mot ngay thap nhét la: B(10) = 540 (triéu dong).

Mot kién trac su thiét ké bdn hoa trong cong vién trén h¢ truc toa dd Oxy (don vi: mét). Bon hoa
13 hinh phang gi6i han boi parabol (P): y = —x* +4 va truc hoanh Ox . Kién tric su bd tri mot
dai dén LED thang, dugc md phong béi dudng thang d di qua diém M (0;1), cét parabol (P)
tai hai diém phan biét 4 va B (c6 hoanh d¢ 1an lugt 1a x,, x,). Dai dén chia bon hoa thanh hai

phan riéng biét: Phan hinh phang nim phia trén diy cung 4B dugc dung dé trong Hoa Hong,
phan con lai ctia bon hoa (ndm phia dudi ddy cung 4B ) duoc dung dé trong Co Nhat.

a) Dién tich toan bd bdn hoa (tdng dién tich trong Hoa Hong va C6 Nhat) bang 16m>.



b) Tich céc hoanh do giao diém cua duong thing d va parabol (P) luén bang 3 (tic 1a x,x, =3

).
¢) Dién tich trong Hoa Hong dat gia tri nho nhat khi dai dén LED duoc thiét ké nim ngang (song
song v&i truc hoanh).
d) Khi dién tich trong Hoa Hong gip d6i dién tich trong C6 Nhat, chiéu dai cua dai dén LED
(tinh bang d6 dai doan thang 4B ) x4p xi 3,84 mét (1am tron dén hang phan tram).
Loi gidi
y

/] Co hhat
1

/x1 O XQ\ X
a) Sai.

Hoanh d9 giao diém ciia (P) va truc Ox 1a nghiém phuong trinh: —x* +4 =0 x=+2.

Vay dién tich toan bd bon hoa (tong dién tich trong Hoa Hong va Coé Nhat) bang
2 2
32
S=[|-x+4|dc= [ (—x* +4)dx="m".
e e J (o=
b) Sai.
Goi k 1a hé s6 géc clia duong thang d di qua diem M (0;1).
Khi d6 phuong trinh dudng thang d 1a y = kx+1
Hoanh d9 giao diém ctia (P) va duong thang d 1a nghiém phuong trinh:
X Hd=kx+1ex —kx—-3=0 (*)
Goi x,, x, la nghiém cta phuong trinh (*).
x+x,=k
Theo Viét ta co { b .
XX, =—3
¢) Bung.
Dién tich trong Hoa Hong la dién tich hinh phang gi6i han boi (P) va duong thing d .
Taco Sy, = [ +4—(ke+1)|dx = [(—x" —he+3)dx = [(—x*—r+3)dr
v, k) x| ke

=—2 =2 43y + L4 —L 3y
3 2 3 2

- —é(x; —x13)—§(x22 —x12)+3(x2 —x)=- 2);23 +6x,

= —%\/kz +12 <k2 +3)+§\/k2 F12 43K +12

3
3 2 2 (\/k2—|—12)
:\/kz+12[—%—1+%+3]:\/k2+12[%+2]: - 23‘/65.




Cau 4:

Dau “=" xdy ra khi va chi khi k = 0. Suy ra phuong trinh duong thing d:y=1.
Vay dién tich trong Hoa Hong dat gia tri nho nhat khi dai dén LED dugc thiét ké nim ngang
(song song véi truc hoanh).

d) Ding.
3
(\/k2+12)
Do S,, =28, =8, —25=232_6 7 7] O fein- 28
3 3 9 6 9 3
128
Xy =X = 3|——

Khi d6 . Toadd A(x;kx, +1) va B(x,;ke, +1).

2
k2:[3%] —12

Ta co AB:\/(x2 —xl)z +k (x2 —xl)z :\/(x2 —xl)2 (k2 +1) ~ 3,84

Khi dién tich trong Hoa Hong gap ddi dién tich trong Co Nhat, chiéu dai cua dai dén LED (tinh
bang d6 dai doan thing AB) x4p xi 3,84 mét (1am tron dén hang phan tram).

Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P):x—y+z—2=0 va hai diém A(1;2;—1);
B(2;3;0).

a) Doan thiang 4B c6 do dai bang 3.

b) Hai di€ém 4, B ndm cung phia dbi v6i mit phang (P).

¢) Hinh chiéu vudng goc ciia B trén (P) c6 tung do bang 2.

d) Xét diém M € (P), gi4 tri nho nhét cia MA+ MB bing 32.

Loi giai
a) Sai.
Taco AB=(L;;1)= AB=1> + 1> +1> =3
b) Ding.

q q 1-2-1-2=—4
Thay toa d§ diém A, B vao phuong trinh mat phang (P) ta co .
y toa d phuong it phang (P) {2_3+0_2:_3
Suyra 4, B nim cung phia doi véi mit phing (P).
¢) Sai.
Goi H 1a hinh chiéu vuéng géc cua B trén (P). Khido BH L (P).
Suy ra duong th'fmg BH c6 vecto chi phuong "= ﬁ = (1; - 1;1) .
x=2+t
Phuong trinh tham s6 cua dudng thang BH 1a {y=3—1, (t€R).
z=t
Do H = BH N(P),nén toa 6 diém H (mg véi tham s6 ¢ 1a nghiém phuong trinh
2+41—(3—1)+1-2=0&1=1= H(32]).
Vay hinh chiéu vudng géc cia B trén (P) ¢ tung do bang 3.
d) Sai.



N

Goi B’ la diém d6i xtimg v6i B qua mit phang (P).

Khi d6 H 1a trung diém doan thing BB’. Suy ra toa d6 B’ (4:1;2).

Ta c6 MA+MB=MA+MB'> AB'.

Suy ra MA+ MB dat gia tri nho nhat khi ba diém M , A, B thang hang.
Tacé AB = (3—1;3)= AB' = [3 +(~1) +3 =19.

Vay gié tri nho nhat ciia MA + MB bang J19.

PHAN IIL Tric nghiém tra 1oi ngan. Thi sinh tra 10 tir cAu 1 dén ciu 6.

Cau 1:

Cho khoi chép S.4BC c6 ddy ABC latam gidc vudng tai B, BC =3, SA L (4ABC) va SB=6.

Goi E la trung diém cua canh SB. Biét goc giita hai duong thing SA4 va CE bang 60". Tinh
thé tich ciia khdi chop di cho.

Pap sb: 9

Loi giai

Goi M 14 trung diém cua AB = ME //SA

MEC = 60°

= (S4,CE)=(ME,CE)= ]
MEC =120

bit S4A=x= N = MB=-—""
ME:E 2

36—x°

Xét AMBC vuong tai B: MC = |9+



Cau 2:

BC 1 AB

Vi ge 1 s (do S4 L (4BC)

) = BC 1 (S4B) = BC L SB

Xét AEBC vudng tai B: EC =+/3° +3° =32

Ap dung hé qua dinh 1y cos trong AMEC c6:

X g g 36— 1,

P 2 2_ 2 - D -

o T ME +EC* - MC* 4 42 :\/2x
2 ME.EC 2% 33 32x 12

cos60°:£x:>x:3\/§:>SA:3\/§
N 12

cos120” = 1—\/2§x =x= —3«/5(10(11‘)

1 1,1
= Ve =5 SASyupe =S4 AB.BC = %.3\/5. 36-(3v2 )2 3=9.

Mot co s& san xudt du dinh 1am cac vién gach men hinh vuéng canh 60cm. Bé mat vién gach
dugc trang tri bdi mot hoa tiét hinh chi nhat mau trang c6 tam tring voi tim vién gach. Cac dinh
ctia hinh chit nhat nay nam trén hai duong parabol ddi ximg nhau qua tim vién gach. Biét rang
mdi dudng parabol c6 dinh tai trung diém mot canh ctia vién gach va di qua hai ddu mut cia canh
d6i dién (nhu hinh vé& mé phong). Cho biét chi phi nguyén liéu phan men trang 1a 80 nghin dong/
m”, con phan men mau bao quanh 1a 200 nghin déng/m*. Hoi chi phi nguyén liéu thap nhat dé

san xudt mot vién gach 1a bao nhiéu nghin dong? (Két qua lam tron dén hang phan mudi).

Pap sb: 60,2

Loi giai




Cau 3:

Chon h¢ truc toa d0 Oxy nhu hinh vé.
Viét phuong trinh parabol (R) di qua dinh / (O; 30) va A(30; —30)
(R):y=ax’+bx+c

1(0;30)€(P)=c=30=y=ax"+30

X :O:>_—b:0:>b:0
! 2a

A(3O;—3O)G(Pl)¢302.a+302—30<:>a=1—51 :(3):y=%x2 +30.

Goi ham chi phi 1a: C(x)

M e(e);»M[xl;I—sle +30]0§x1 <30

= Chiéu rong ciia HCN la: 2x,. Chiéu dai ciia HCN la: 2[1—51 X7+ 30]
—1 )

=S, =4x.|—x +30
15

hen hen

= C(x)=8.5,, +20.(S,,,. — Sy, ) =8.5,,, +20.(3600 -5, ) =—128,,, +72000

= C(x)=—48x, [%xf +3o] +72000 = ?xf —1440x, +72000 (0 < x, <30)
=5v6 €[0;30
:>C’(x)=ﬁxf—1440=0 N V6 <[0:30]
5 x, = —5v6 ¢[0;30]

c(5\/€ ) ~ 60242, 4 (ddng)~ 60,2 (nghin ddng)
C(30)=115200 (dong), C(0)= 72000 (dong).

Vay chi phi nguyén liéu thip nhit dé san xuit mot vién gach 13 60,2 nghin dong.

Mot cong ty nang luong dang xay dung mot bé chira khi thién nhién hoa long (LNG) c¢6 dang
hinh céu véi ban kinh 20 mét. Bé dam bao an toan va dé dang trong viéc 1ap dit hé théng duong
dng, phan day va phan dinh ctia bé dugc cit phang. Phan ddy bi cit boi mot mit phang cach tim
bé 18 mét, phan dinh bi cit bdi mot mat phang cach tim 15 mét (tAm nam gitta hai mat phang).
Hoi thé tich bé d6 1 bao nhiéu nghin mét kh6i? (1am tron dén hang don vi).

Pap s6: 32.
Loi giai



Cau 4:

T S e
NS N

S S .I‘_ B S

SRR
- e ] S,
SN S

~an

s

Gén hé truc toa d6 nhu hinh vé. Phuong trinh duong tron 16n ciia mat cau 1a:
(C): x4y =400 = y* =400—x".
15
Thé tich bé chtra khi thién nhién hoéa long 1a: V == f (400 —x* )dx =10131m ~ 32 nghin m’.

—18
Xét cac cap soO cong (a,) c6 so hang dau ti€n a, va cong sai d déu la cac s6 nguyén duong va

Y - 2 . cy o , I
thoa man 2% = 2% q,. Tim gi4 tri nho nhat cua a, .

Pap sb: 12
Loi gidi
bit x=a, (v6i x €Z"). Phuong trinh di cho tr¢ thanh:

X

2" =2".x& 2 =xo277 =x.

227

Lay 16-ga-rit co s6 2 hai vé, ta duoc:

x—27=log, x = x—27—log, x=0.

Xét ham s g(x) = x—27 —log, x trén khoang (0;+00).
1

xIn2

Ta c6 dao ham: g/'(x)=1—

Giai phuong trinh g'(x) =0 < xln2:1<:>x:i%1,44.
n

Bang bién thién cua ham sé g(x):

. 1
v 0 In2 oo
g' () - 0 +
+00 +00
g(x)
9(m2)

Dua vao bang bién thién, phuong trinh g(x)=0 c6 t6i da 2 nghiém.

-) Trén khoang

O;i] : Ham s6 nghich bién. Vi x €Z" nén ta chi xét x =1.
n



Cau 5:

Thay x=1 vao g(x): g(1)=1-27-0=-26=0. Vay khong c6 nghiém nguyén duong trong
khoang nay.

-) Trén khoang

ﬁ; —1—00] : Ham s dong bién. Do d6 phwong trinh g(x) =0 néu c6 nghiém
thi nghiém d6 1a duy nhét.

Nham nghiém: Ta thay x =32 thoaman g(32) =32—-27—log,(32)=5-5=0.

Vay x =32 la nghiém nguyén duong duy nhét ciia phuong trinh. Suy ra a, =32.

Theo cong thirc s6 hang tong quat cua cap sb cong:

ag=a,+7d =32=a,=32-7d.

1
Vi g >1 (do ¢, €Z" ) nén 32—7d21<:>7d§31<:)d§37z4,4.

VideZ" néndeil;2;3;4}.
Ta can tim gié trj nho nhat cia a,. Ta co:
a,=a,+2d=32-7d)+2d =32-5d.
Dé a, nho nhit thi 54 phai 16n nhit = 4 phai 16n nht.
Chond , =4.Khidd a, =32-74=4.
Gia tri nho nhat ciia a, 1a 32—5.4=12.
Xét mot bang 6 vudng kich thude 3x3. Mdi 6 dugc dién ngiu nhién va doc 1ap mot gid tri tir tap
{— L; 0;1} . Biét rang tong cac s trén mdi hang déu bang 0, goi p 14 xé4c suat dé tong cac sb trén
mdi cot cling déu bang 0 . Tinh gié tri ctia 3430p.
Pap so6: 310
Loi giai

M&i dong c6 tong bang 0 ¢6 2 dang la {0;0;0} va {—1;0;1}.
Suy ra khong gian miu c6 n(Q) = (1+3!)’ =343.
TH1. C6 hang 1 (0,0,0)
Néu hang 1 1a (0,0,0), thi dé cac cot c6 tong bang 0, hai hang con lai phai la d6i ngau ctia nhau
(vi du hang 2 1a (1,—1,0) thi hang 3 phai 1a (—1,1,0)).
M&i hang 2 ¢6 6 cach chon, hang 3 s& ¢6 dinh theo hang 2. Suy ra cé 6-3 =18 céch.
Néu hang 1 va 2 1a (0,0,0) thi hang 3 ¢6 dinh 1a (0,0,0) (bang toan 0).
Do d6 c6 18+1=19 cach.
TH2. Khong c6 hang nao 1a (0,0,0)
Hang 1 ¢6 6 cach xép 1a hoan vi ctia {—1;0;1}.
O hang 2 khong dugc c6 cot tring véi hang 1 nén mdi hoan vi ciia hang 1 ¢6 2 cach dé xép tuong
ng ¢ dong 2. Vi du hang 11a (—1,0,1) thi hang 2 1a (0,1,—1) hodc (1,—1,0).
Khi d6 hang 3 s& xac dinh duy nhat do tong cot bang 0.
Do d6co 6-2 =12 cach.
19+12 31

343 343

Vay xac suat dé mdi cot bang 014 p =

Gia tri cua 3430p =310.



x=t
Trong khong gian v6i hé toa 46 Oxyz, cho dudng thang d :{y =0 va diém A(0;6;4). Goi (P)
z=4
1a mat phang thay doi luon chira duong thang d . Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cua diém A
1én mit phang (P). Tinh khoang cach 16n nhét tir gbc toa @6 O dén diem H .
Pap so: 8

Loi giai
Duong thang d di qua M (0;0;4) va c6 vecto chi phuong i = (1;0;0).
Suy ra d nam trong mit phing z =4 va song song vdi truc Ox .
Diém A4(0;6;4) cling nim trén mit phing z =4.
Mt phing (P) quay quanh truc d. H 14 hinh chiéu ciia 4 1én (P). Do d6, AH L (P). Vi
d C(P) nén AH 1 d.
Goi K 14 hinh chiéu vudng goc ctia 4 1én dudng thang d .
Vi 4(0;6;4) va d di qua K (£;0;4) suyra AK u=01=0 suy ra K (0;0;4) (chinh 13 diém
M). 7
Trong tam giac AHK vuong tai H, diém H ludn nhin doan AK dudi mdt goc 90°.
Vay H thudc duong tron duong kinh 4K nam trong mat phang vudng géc voi d tai K.
Tam cla dudng tron quy tich 1a trung diém 7 cua AK suyra 1(0;3;4).

Bén kinh duong tron R = ATK = g =

Quy tich ctia H la dudng tron tim 7(0;3;4), ban kinh R =3, nim trong mét phang Oyz (vi d

song song Ox va 4,K déuco x=0).

Khoang céch tir goc toa do 0(0;0;0) dén tam 7(0;3;4) 1a OI =+/0> +3° +4> =5.

Khoang cach 16n nhét tr O dén mot diém H trén duong tron la OH,, = Ol + R=5+3=38.
o3 HET



	de-thi-ktcl-toan-12-lan-1-nam-2025-2026-truong-thpt-chuyen-khtn-ha-noi
	32.  CHUYÊN ĐHKHTN - L1 - HÀ NỘI - [ Thi thử TN THPT 2026 môn Toán ]_EkAHb3crQR

