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A. KIEN THUC TRONG TAM

I. PAI SO
1. Ham s6 va do thi
Do thi ciia ham s6 y =ax’ (a * 0) 1a mot dudng cong di qua gdc toa dd va nhan truc Oy lam truc ddi xing.
DBuong cong do duge goi 1a mét parabol véi dinh O. )
* Néu a >0 thi d6 thi nam phia trén truc hoanh, O la diém thap nhat cta do thi.
* Néu a <0 thi d6 thi nam phia dudi truc hoanh, O 1a di€m cao nhat cta do thi.
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2. Phwong trinh béc hai mgt 4n

Phuong trinh bac hai mot an (n6i gon 1a phuong trinh béc hai) 1a phuong trinh ¢6 dang
7 ) ax’ +bx+c=0 )

Trong d6 x 1a an; a,b,c 1a nhiing so cho trudc goi la cac hé s6 va a#0.

Cach giai:
1. Néu a+b+c=0 thi phuong trinh c6 2 nghiém: x, =1; x, =<,
a
2. Néu a—b+c =0 thi phuong trinh c6 2 nghiém: x, =—1; x, =—
a
3. Tinh A=b’ - 4ac

* Néu A <0 thi phuwong trinh v6 nghiém
« Néu A =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép
—b
2a
« Néu A >0 thi phuong trinh ¢6 2 nghiém phén biét:

L_thdA b-VA

Yo2a TP 2a

+ Chii ¥: Néu phuong trinh bac hai ax® +bx+c=0 c¢6 a.c <0 thi phuong trinh luén c6 hai nghiém trai du.
3. Hé thire Viete (Vi-ét)
Néu phuong trinh ax* +bx +c = O(a % 0) c6 hai nghiém x,,X, (A > O) thi

Xl =x2 =

X

__b. _c
X X, =—; XX, =—
a a

II. PUONG TRON

Kién thirc Minh hoa

Chuc cac em 6n tap va lam bai thi tot! Trang 1



1. Puong tron ngoai tiép tam
giac, hinh chir nhat, hinh
vuong.

- Puodng tron di qua ba dinh ctia mot tam giac goi 1a duong tron ngoai tiép tam
giac, khi d6 tam giac dugc goi 1 tam gic noi tiép duong tron.

- Puong tron ngoai tiép tam giac c6 tim 1a giao diém cua ba dudng trung truc
clia tam giac va c6 ban kinh 1a khoang cach tir tim dén mdi dinh tam giéc.

- Pudng tron ngoai tiép tam gidc déu canh a c6 tAm 1a trong tim cia tam giac va

a3

béan kinh bang =

- Puodng tron ngoai tiép tam giac vudng c6 tdm la trung diém cta canh huyén va
béan kinh bang nira canh huyén.
- Hinh chit nhat, hinh vuong 1a cac tr gidc ndi tiép.
- Pudng tron ngoai tiép hinh chir nhat, hinh vudng c6 tam 1a giao diém cia hai
dudng chéo, ban kinh bing nira dudng chéo.

a\2

- Ban kinh cta duong tron ngoai tiép hinh vudng canh a bang T .

2. Pudng tron noi tiép tam
giac

- Puong tron tiép xtic v6i ba canh ctia mot tam giac goi 1a duong tron noi tiép
tam giac, khi d6 tam giac duoc goi 1a tam giac ngoai tiép duong tron.

- Puong tron noi tiép tam gic c¢6 tim 1a giao diém cua ba dudng phan giac trong
va ¢ ban kinh bang khoang cach tir giao diém d6 dén mot canh bat ky cua tam
giac.

- Puong tron noi tiép tam gidc déu canh a c6 tam 1a trong tAm cta tam giac va

f

ban kinh bing ——

3. Pinh nghia tt giac noi tiép

- Mot tir giac ¢6 bbn dinh ndm trén mot dudng tron dwoc goi 1a tir giac ndi tiép
dudng tron (goi tat 1a tir gidc ndi tiép)

- Puong tron di qua bon dinh cua tir gidc goi 1a dudng tron ngoai tiép tir giac do.
- Hinh chit nhat, hinh vudng, hinh thang can ndi tiép duong tron.

4. Tinh chét ttr giac noi tiép

- Téng hai goc d6i bang 180°.
T gidc ABCD noi tiép duong tron (O) suyra: A+C=B+D=180".

5. Céch chlrng minh tr giac
ndi tiep

Cich trinh bay chirng minh ti gidc ndi tiép, hai tam gidc vudng chung canh
huyén:

Ta c6 : AABC vuong tai A ( giai thich)

Suy ra AABC néi tiép dudng tron duong kinh BC (1)

ADBC vudng tai D (giai thich)

Suy ra ADBC noi tiép dudng tron dudng kinh BC (2)

Tir (1) va (2) suy ra 4 diém A, B, C, D cung thudc dudng tron duong kinh BC.
Suy ra tir giac ABCD ndi tiép duong tron duong kinh BC.

III. PA GIAC PEU VA PHEP QUAY
1. Phép quay thudn chiu o (0° <a’ < 360°) tam O giit nguyén diém O , bién diém M khac diém O

thanh diém M’ thugc dudng tron (O; OM) sao cho tia OM quay thuan chiéu kim dong ho dén tia OM' thi

diém M tao nén cung MM’ ¢6 s6 do .
« Dinh nghia twong tu cho phép quay ngugc chiéu ¢ tim O .
* Phép quay 0° hay 360° giit nguyén moi diém.

2.Dinh ly: Phép quay tdm O v&i géc quay o = 360

thanh chinh no.

o

(hoac boi so cua géc nay) s€ bién da giac déu n canh

* Vi du vé phép quay cua da giac déu
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» Tam giac déu (n = 3) , ¢6 thé quay quanh tAm ctia nd mot goc cac goc quay 1207;240°;360° sé& bién Tam
giac déu thanh chinh né.

* Hinh vuéng ( n=4 ), c6 thé quay quanh tim ctia né mot goc cac goc quay 90°;180°; 270°;360° s& bién
Hinh vudng thanh chinh n6.

* Lyc giac déu ( n=6 ), c6 thé quay quanh tdm ciia nd mét goc cac goc quay 60°;120°;180°;
240°;3007;360° s& bién Luc giac déu thanh chinh no.

3. Ung dung ciia phép quay

* Dung dé chirmg minh cac bai toan dbi xung cua da giac.

. Ap dung vao cac bai toan hinh hoc phang va quy tich.

« Ung dung trong thuc té nhu thiét ké hinh hoc, d6 hoa may tinh.
IV. CAC HINH KHOI TRONG THU'C TIEN

1. Hinh tru

/’/ O q '
e N i ) Puong thang OO 1a truc cua hinh tru. AB 1a mot dudng sinh.

—t Puong sinh vudng goc v6i hai mat phang day, do dai duong sinh 1a chiéu cao
cua hinh tru.
- Dién tich xung quanh: S, =277h.

[/ - Dién tich toan phan: S, =27rh+ 27R*.

- Thé tich: V' =Sh=rr’h.
" ‘ e Trong d6:  1a ban kinh day, & 1a chiéu cao.

Khi quay tam giac vuéng AOC mot vong quanh canh goc vudng OA cb dinh thi
ta dugc mot hinh noén.
2. Hinh nén - A goi la dinh ctia hinh nén.

A - Canh OC quét thanh hinh tron goi 1a day cua hinh non. Ban kinh cua day goi la

A ban kinh day ctia hinh nén. N

/) - Canh AC quét thanh mat xung quanh ctia hinh nén. Moi vi tri cia AC 1a mot

duong sinh.
- Do dai AO la chiéu cao cta hinh nén.
h \ Chu y: Do dai duong sinh / ciia hinh nén ¢6 ban kinh day R va chiéu cao h dugc

t : tinh boi cong thirc: [ =+ R> +h* .

- Dién tich xung quanh: S, =7R/.
P - Dién tich toan phan: S, =7RI+ 7R*.
> _ . 1 1
- - Thé tich: V' = 3 Sh= 3 7Rh
Trong d6: R 1a ban kinh day, h 1a chiéu cao.

V. THONG KE:

- Lap bang tan so v& biéu dd tan sd
- Lap bang tan sb trong d6i, vé& biéu do tan so tuong d6i
- Tan s tuong dbi ciia mot gia tri x trong mau dit lidu dugc tinh theo cong thirc

f:%loo%

Trong d6: m 14 tan s6 cua x va N 1a ¢cd mau.
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- Lap bang tan sd, bang tan s ghép nhom, biéu d6 tan s6 ghép nhom.
B. BAI TAP ON LUYEN
I. TRAC NGHIEM

A R \ A A A . 5 \ A 1
Cau 1. Biém nao sau day thudc do thi cia ham s6 y = Exz ?

A. (4:4) B. (-4;8) C. (-4;-8) D. (4;-4).
Cau 2. D0 thi cia ham s6 y =ax’ (v6i a#0 ) di qua diém A(2;-2). Gia trj cia a bang

A. 2. B. -2. C. 1 D. -l

2 2

Cau 3. Phuong trinh nao sau day la phuong trinh bac hai mot an?
A. x> +2x-3=0 B. 3x+5=0 C. X’ —4x+1=0 D. 2x*—x*+7=0
Cau 4. Nghiém ctia phuong trinh x> +4x—5=01a
A x, =5x,=-1 B. x, =-5;x, =1
C. x,=5x,=1 D. x,=-5;x, =1

Cau 5. Goi S va P 1a tong va tich cta hai nghiém ciia phuong trinh x*> +5x—10=0. Khi d6 gia tri cia S va P
la

A. S=5;P=10. B.S=-5P=10. C.S=-5;P=-10. D.S=5;P=-10.
Cau 6. Cho phuong trinh x*> +7x—15=0. Goi x,,x, 1a hai nghiém ctia phuong trinh. Khi d6 gié tri ctia biéu

thirc x> +x,° —x,x, 1a

A. 79 B. %4 C.-94 D. -79
Céu 7. Cho ttr giac MNPQ noi tiép duong tron (O; R) va M =60°, s6 do ciia Pla
A 30° B. 120° C. 180° D. 90°
Cau 8. Cho luc giac déu ABCDEF ndi tiép duong tron ban kinh R. B¢ dai canh AB bang
A. R. B. R\3 C. RT*E D. g
Cau 9. Dudng tron ngoai tiép tam giac 1a duong tron:
A. di qua ba canh cua tam giac. B. ti€p xtic vdi1 ba canh cua tam giac.
C. di qua ba dinh cua tam giac. D. c6 tam la trong tam cua tam gidc.

Cau 10. Tam cua duong tron ngoai tlep mot tam giac la

A. giao diém ciia ba duong trung tuyén clia tam giac.

B. giao diém cuia ba duong cao cta tam giac.

C. giao diém cua ba duong trung truc ciia tam gic.

D. giao diém ctia ba dudng phan giac trong cua tam giac.

Cau 11. Ban kinh ciia duong tron ngoai tiép mot hinh chir nhat bang

A. ntra d¢ dai duong chéo cua hinh chir nhat. B. d¢ dai duong chéo cua hinh chit nhat.

C. d0 dai mot canh cua hinh chit nhat. D. trung binh cOng dd dai hai canh cua hinh chit nhat.
Céu 12. Mot da giac déu 1a da giac co:

A. cac canh bang nhau. B. cac goc bang nhau.

C. s6 do cac goc va do dai cac canh bang nhau. D. d6i xtrng qua mot truc.

Céu 13. Hinh nao dudi day la mot da gidc déu?

A. Hinh binh hanh. B. Hinh vuong. C. Hinh thang can. D. Hinh chit nhat.

Cau 14. Chon dép éan sai

A. Duong tron ngoai tiép tam giac 1a duong tron tlep xuc voi ba canh cia tam giéc.
B. Puong tron ndi tiép tam giac la duong tron tiép xuc v6i ba canh cua tam giac.
C. Tam cta dudng tron ngoai tiép tam giac vudng 1a trung diém ctia canh huyén.

st A .7 A \ 3
D. Ban kinh duong tron ndi ti€p tam giac déu canh a la T\/_
Cau 15. Ban kinh cua duong tron ngoai tiép hinh chit nhat c6 chiéu dai 1a 4cm, chiéu rong la 3 cm la
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A. Scm B.3cm C.4cm D. 2,5 cm.
Céu 16. Puong vién ngoai cua chiéc dong hd trong hinh bén dugc lam theo hinh bat
gidc déu. Goi O 1a tAm cua chiéc dong hd. Phép quay tim O véi goc quay nao bién da
giac déu thanh chinh n6?

A. 60 B. o0 C. 1200 D. 150¢
Cau 17. Trong mdt hinh try

A. d6 dai ctia duong sinh la chiéu cao cta hinh try.

B. doan ndi hai diém bat ki trén hai day 1a duong sinh.

C. chiéu cao 13 do dai doan ndi hai diém bat ki trén hai day.

D. hai day c6 d¢ dai ban kinh khac nhau.
Céu 18. Cho hinh nén c6 ban kinh duong tron day 13 r, chiéu cao bang 4, d6 dai duong sinh /. Khi d6
cong thirc nao 1a dang?

A rP=IF+H B. I=\r’+h C.l=+\r*-n D. h=\r*-r

Cau 19. Két qua khdo sat thoi gian sir dung lién tuc (don vi: gio) tir lac sac dﬁy cho dén khi hét pin ciia mot
s0 may vi tinh cung loai dugc thong ké lai ¢ bang sau:

Thoi gian sir
dung pin [7, 2,7, 4) [7, 4;7, 6) [7, 6; 7,8) [7,8; 8)
(gio)
Tén s6 2 4 7 6

a. Co mau cua cudc khao sat 1a

A. 18. B.19. C. 20. D. 22.
b. S6 lwong may tinh c6 thoi gian sir dung tir 7,4 d&én dudi 7.8 gid 1a
A. 11, B. 12. C.13. D. 14.
c. T1 1€ may tinh c6 thoi gian st dung tir 7,6 gio trd 1én 1a
A.27,7%. B. 68,42% C.33,3% D. 72,3%.
Céu 20. Trong bang s6 liéu sau c6 mot s6 liéu khong chinh xéc:

Tan s6 4 9 7 5

Tén s tuong ddi 16% 46% 28% 20%

S liéu khong chinh xac 1a:
A. 16%. B. 46%. C. 28%. D. 20%.

Cau 21. Dién tich xung quanh ctia mét hinh try c6 ban kinh dédy 4 cm va chiéu cao 8 cm 1a
A. R2rem’ B. 487 cm’ C. 64z em’ D. 1287 cm’

CAu 22. Thé tich cua hinh tru c6 ban kinh day 6 cm, chiéu cao 10 cm la
A. 360z cem’ B. 6007z cm’ C. 120rcm’ D. 12007 cni’
Cau 23. Hinh nén c6 chiéu cao 3 cm, ban kinh day 4 cm, thi do dai duong sinh la

A. 3cm B. 4cm C.T7cm D. 5cm

Céu 24. Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 chiéu cao 12 cm, ban kinh day 5 cm la
Chuc cac em 6n tap va lam bai thi tot! Trang 5



A. 130z cem’ B. 607 cm* C. 657 cm® D. 907 cm?

Céu 25. Thé tich ctia hinh nén c6 chiéu cao 9 cm, ban kinh day 12 cm 1a
A. 4327 cm? B. 3247 cm? C. 324z cm’ D. 4327 cm’
Cau 26. Cho hinh nén ¢6 kich thudc nhu hinh v€, @6 dai dudng sinh cua hinh nén

A. 6cm B.3cm C.N45¢cm D.45cm

Cau 27. Trong cac hinh sau, hinh nao la hinh try

R A. Hinh1 B. hinh 2 C. hinh 3 D. hinh 4
Cau 28

Quan sat biéu do sau va tra 10i cac ciu héi:
SO LUQT KHACH BUOI SANG
TAI MOQT QUAN CA PHE

52
60 7 33
£ 40 - 28 33
EV1 20 ¥ 25
\22 20 -
0 T T T T T T —>
Tht2 Tht3 Tht4 The5 Tha6 Tha7 Chu
nhat
Thit trong tuin
a. Tong s6 luot khach budi sang trong tuan ciia quan ca phé do la
A. 223~. . B. 220. C.’ 245. D. 215.
b. Trung binh mo1 sang trong tuan c6 bao nhiéu lugt khach dén quén ca phé trén?
i A. 30. . B.’35. C. 34. D. 32.
c. Budi sang don nhiéu luot khach nhat cua quéan ca phé trén la
A. Thu 2. B. Thu 7. C. Thu 5. D. Chu nhat.
ILTU LUAN

Bai 1: Cho ham s6 (P): y = x°
a. V& d6 thi ham s (P).
b. Tim céc diém M thudc (P) c6 tung do bang 25.

Bai 2: Cho ham sé (P): y =%x2

a. V&dd thi ham sb (P).
b. Tim cac diém K thudc (P) c6 tung d6 bang 24.

Bai 3: Cho ham sb (P): y =_?1x2
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a. V& d6 thi ham s (P).
b. Tim cac diém D thudc (P) (khac gdc toa d6) c6 tung d6 gap d6i hoanh do.

Bai 4: Cho phuong trinh x* +4x—21=0. Goi X;, X, 14 hai nghiém ciia phuong trinh. Khong giai phuong trinh,

hay tinh gi tri ctia cac biéu thirc:

2 2
a=+=
XX

2 2
b. x” +x,

— XX

Bai 5: Cho phuong trinh 2x* —7x+4=0

a) Chirng minh phuong trinh trén c6 hai nghiém phan biét x,, x,

a.

+

x+2 x,+2

b) Khong giai phuong trinh, hay tinh gia tri ctia biéu thitc 4 = x,(3x, +x,)+x,’

Bai 6. Cho phuong trinh 2x* —4x+1=0.

a. Ching minh phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x;, X, .

b. Khoéng giai phuong trinh, hiy tinh gia tri ctia biéu thire: A = x,(x, +2026) + x, (x, +2027) —x,

Bai 7. Mot khu vuon hinh chit nhat ¢6 chiéu dai 12 2x (m) va chiéu

rong 1 x(m), x>4. Bac Ba 1am mét 16i di quanh khu vuon rong 2 mét

nhu hinh v&. Phan dét con lai (phan in ddm) ding dé tréng hoa.

a) Viét biéu thirc theo x biéu dién dién tich phan dat dung dé trong hoa

va thu gon biéu thtc do.

b) Gia sir dién tich phan dat trong hoa 13 4800m?. Tinh chiéu dai va
chidu rong cta khu vuon.

Bai 8. S6 cudc goi dén mot tong dai hd trg khich hang mdi ngay trong than

v

4/2022 dugc ghi lai nhu sau :

4 2 6 3 6 2 5 4 2 5 4 3 3 3 3
3 5 4 4 3 6 5 3 6 3 5 3 5 4 5
a. Xac dinh c& mau.
b. Lap bang tan s6 cho miu s lidu trén,
c. V& biéu dd cot biéu dién mau sé ligu trén.
Bai 9. Bang sau thong ké sb lugt nhay chudt vao quang cdo & mot trang web vao thang 12/2022.
S6 lugt nhay | 0 1 2 3 4 5
chudt
Sb nguoi 25 56 12 8 5 3
dung
a. Lap bang tan sO tuong dbi cho mau so lidu trén.
b. V& biéu dd tan sb tuong d6i dang hinh quat tron biéu dién mau sé lidu trén.

Bai10. Thoi gian di tir nha dén trudng (don vi phut) ctia cic ban hoc sinh 16p 9A duge ghi lai ¢ bang sau :
9,5 13,9 5,6 13,2 10,3 15,1 19,5 14,1 11,4 19,7 15,1 11,1
16,6 7,2 18 11,6 6,2 6,2 16,7 7,8 17,7 7,7 7,7 5,5
182 |74 19,8 19 52 18,3 14,7 14,1 19,6 104 |72 12,5

a. Hay chia s‘é liQu thanh 4 nhom, v61 nhom thir nhat 1 khoang tir 5 phut dén dudi 9 phut va 1ap bang tan so ghép
nhom va tan so tuong doi ghép nhom.

b. V& biéu dd tin s tuong doi ghép nhom dang doan thang mé ta bang tan s6 tuong ddi ghép nhom.
Bai 11. Bac Minh thong ké chleu cao cua mot so cay bach dan 5 tubi & mot 1am trudng vao bang dudi
day (don vi : mét). Do so sudt nén bac ghi thiéu mot sé sd liéu. Hay gitip Bac hoan thanh bang théng ké :

Chleu cao (m) [7:8) ? [ 2;10)
Tan so ? 24 8
Tan s0 twong doi ? 30% ?

Chuc cac em 6n tap va lam bai thi tot!
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Bai 12. Tir diém M ndm ngoai duong tron (O;R); ké 2 tiép tuyén MA MB dén dudng tron (O) (v6i 4, B 1a cac
tiép diém). Ké duong kinh AC cta dudng tron (O), MC cit dudng tron (O) tai D. Goi H 1a giao diém ctiia AB
va MO .

a) Chig minh tir gidc MDHA ndi tiép.

b) Chung minh MD MC= MH MO va MHD = DBA .

¢) Chimng minh DB = 90° va tinh theo R dién tich AABD trong trudng hop MA = 2R..

Bai 13. Cho tam giac ABC c6 ba goc nhon, ni tiép duong tron (O, R). Hai duong cao AE va BK cia
tam giac ABC citnhautai H (véi E € BC, K € AC).

a) Chtg minh tir giac ABEK ndi tiép duoc trong mot dudng tron.

b) Chung minh CE.CB = CK.CA.

¢) Chirng minh OCA = BAE.

Bai 14. Cho AABCvuodng tai C ¢o (AC< BC), duong cao CK va duong phan giac BD (K € AB;D e AC)
Qua D ké duong thang vudng goc v6i AC cat CK, AB lan luot tai H va I .

a) Chimg minh tr gidac CDKI noi tiép mot duong tron.

b) Chung minh AK.CI = AH.CK .
Bai 15. Cho duong tron (O ;R ) va diém 4 sao cho O4 = 2R . Tir diém A, vé& hai tiép tuyén 4B, AC cua (O)
( B,C la céc tiép diém). Poan thang O4 cat BC tai H .

a) Chig minh tir gidc ABOC noi tiép va OA4 vudng goc voi BC .

b) V& dudng kinh BD cta duong tron (O ). Goi E va F 1an luot 1a giao diém ctia AD v6i (O) va BC ( E #D).
Chimg minh AB°= AH .AOva AHE = ADB.

¢) Goi 7 1a giao diém cta BE va CD . Ching minh IF song song v&i AB va tinh d6 dai IF theo R .

Bai 16. Mot lon nudc ngot hinh tru ¢ dudng kinh day 1a 5,5 cm, chiéu cao 1a 13cm. Hoi lon nude d6 chira
dugc bao nhiéu ml nude ngot (Két qua lam tron dén chir sé thdp phan thir hai, 1y m ~ 3,14).

Bai 17. Mot cai mil chii hé ¢6 kich thude nhu hinh v&. Hay tinh tong dién tich gidy lam nén chiéc mii (khong
tinh phan hao hut, két qua lam tron dén hang don vi).

Bai 18. Tir mot khdi g co dang hinh lap phuong canh 6 cm, ngudi ta khoét
mot hinh non c¢6 duong kinh mat day 1a 4 cm va dinh ctia hinh né6n

cham vao mit day cua khdi gd. Hay tinh thé tich ciia phan khdi gb con lai (két
qué lam tron dén hang don vi).

Bai 19. Mot nha may du dinh san xuét thing phuy dung dau nhét dang hinh tru
c6 duong kinh day 0,6m va chiéu cao 0,9m (hinh bén). Bo qua dién tich cac
mép thung. Hay tinh dién tich thép can dé san xuit 100 thung phuy nhu vay (két qua lam
tron dén hang phan tram).

Bai 20. Mot bé nudce hinh tru c6 ban hinh dayR=1,2m

Chuc cac em 6n tap va lam bai thi tot! Trang 8



(tinh tir tim bé dén mép ngoai), bé day ciia thanh bé 1a B
b= 0,05 m, chiéu cao long bélah=1,6 m. Tinh dung | .
tich ctia bé nude (két qua lam tron dén hang phan

tram).

Chuc cac em 6n tap va lam bai thi tot! Trang 9



