ARCHIMEDES SCHOOL
A DE CUONG HOC Ki Il NAM HQC 2025 - 2026

ARCHIMEDES M6én: Toén | Khéi: 7

Phan | - LY THUYET
1. Ti LE THU'C VA DAI LUONG Ti LE
Ti 1é thirc; tinh chat cta day ti s6 bang nhau
Dai lwgng ti & thuan, dai lwgng ti & nghich
. BIEU THU'C DAI SO VA DA THU'C MOT BIEN
Cac phép cong, trlr, nhan, chia da thirc mot bién
Nghiém cha da thirc mot bién
. MOT sO HINH KHOI TRONG THU'C TIEN
Hinh hop chit nhat va [ap phuong
Hinh lang try dirng tam gidc va lang tru dirng t giac
. QUAN HE GIT’A CAC YEU TO TRONG MOT TAM GIAC
Quan hé giita canh va géc déi dién trong mot tam gidc
Quan hé giira dudng vudng géc va duong xién
Quan hé giita ba canh trong tam giac
Sy déng quy cla ba duwdng trung tuyén, ba dwdng phan gidc, ba dwdng cao, ba dudng trung
tryc trong mot tam gidc.
Phan Il - BAI TAP
1. DAI SO
Bai 1. Cho hai da thurc
P(x)=2x" —3x> +x*+3x> —x—1-3x va Q(x) =-3x" +2x> —x—2x> —3x -2
a) Thu gon va sdp x&p hai da thirc P(x), Q(x)theo ITy thira gidm dan cua bién.
b) Tinh F(x) =Q(x)—3x.P(x) va G(x)=P(x)—Q(x)
c) Tinh F(-2), Q(3).
d) Tinh G(x)-(6x*—1).
Bai 2. Cho hai da thirc
A(x) =10x* —3x> +6x —6x° +8x> —2x> va B(x) = 3x(x+1)—2(4—x2)
a) Thu gon va sdp xép hai da thirc A(x), B(x) theo Ity thira giam dan cla bién.
b) Tim bac, hé s6 ty do va hé sé cao nhat cta A(x)
¢) Tinh A(1)+B(-1).
d) Tim nghiém cla da thirc B(x).
Bai 3. Cho 2 da thirc:
M(x) =2x* —3x> —=x+ 7x> =5x+1; N(x) = =2x° —2x* + 3x"* +5x —2x* =6+ x + 3%’
a) Thu gon va sdp xép cac da thirc trén theo Ity thira giam dan cda bién.
b) Tim dathic Q(x) biét: Q(x) =M(x)—2N(x).
c) Tim x d&€ Q(x) =8x> —14x+15.
d) Tim dathirc B(x) biét: B(x)—x-N(x)=M(x).
e) Tim du khi chia B(x) cho (x* —x+1).
Bai 4. Cho da thirc: C(x) =5x* +3x* —3x* —x—x* —12x* +16x* +3
a) Tim dathic D(x) biét: (x—3).D(x) = C(x).
b) Xac dinh bac, hé sé cao nhat, hé s6 ty do cla da thirc D(x)
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c) Tinh D(-0,5).
d) Tim da thirc E(x) =C(x)—(1—x)D(x).

1
Bai 5. Cho da thirc: P(x)=—-2—-2x* —x—5x> +10x —17x’ +5x3 —5+x%.

a) Thu gon da thirc trén roi sap x&p theo Ity thira giam dan cla bién.
b) Xac dinh béc, hé s6 cao nhat, hé s6 ty do cla da thie P(x). Tinh P(-2).
c) Tim da thic Q(x) sao cho Q(x)—P(x) = 2x* —%x3 —19x—1.

d) Tim da thirc du trong phép chia P(x):(2—x).
e) Tim nghiém da thirc A(x) =Q(x)+(8+31x).
Bai 6. Thu gon cac da thirc sau

A=5-4x(x—2)+4x* B:x(2x2—3)—x2(5x+1)+x2
C:2x(3x3—x)—4x2(x—x2+1)+(x—3x2)x D:4x(x2—x+3)—(x—6)(x—5)
Bai 7. Thuc hién phép chia sau
a) (xa—x2—7x+3):(x—3) b) (2x4—3x3—3x2+6x—2):(x2—2)
c) (3x4+x3+6x—5):(x2+1) d) (2x4—x3+2x—1):(x2—x+1)

Bai 8. Cho hai da thirc P(x)=x*—2x* +x*—3x+a va Q(x)=x—2. Xac dinh hé s& a sao cho v&i moi
gia tri clia x thi P(x)chia hét cho da thirc Q(x).

Bai 9. Tim cac hé sd a,b sao cho da thirc x> +ax+b chia hét cho da thirc x—2 va chia cho da thirc
x+1 conduw -9.

Bai 10. Ba |dp 7A, 7B, 7C dugc giao nhiém vu trong 120 cay dé phu xanh ddi troc. Tinh s6 cay trong
duwoc cha mdi I&p, biét s6 cay trong dwoc cla ba ldp 7A, 7B, 7Cti lé véi 7, 8, 9.

Bai 11. S6 hoc sinh clia ba 1&p 7A, 7B, 7C twong ng ti 1& véi 21; 20; 22. Tinh s& hoc sinh clia mdi,
biét rang Iép 7C cé nhidu hon I&p 7A 1a 2 hoc sinh.

Bai 12. Mét khu dat hinh chir nhat c6 chiéu dai va chiéu rong ti lé véi 8 va 5. Dién tich khu dat do
bang 360m”. Tinh chiéu dai va chiéu rong cta khu dat.

Bai 13. Ba xuwdng may can hoan thanh 720 b6 quén do trong mét khoang thai gian nhat dinh.
Xudng A c6 12 cdng nhan, xudng B c6 13 cdng nhén, xudng C ¢6 11 cdng nhén. Tinh s6 bd
quan 40 mdi xwdng phai may biét mdi cong nhan déu may sé bdé quan do nhu nhau.

Bai 14. Cho biét 30 ngudi tho xay xong mét ngdi nha hét 90 ngay. Héi 15 ngudi tho xay ngdi nha do
hé&t bao nhiéu ngay? (Gia s& ndng suat |am viéc cla mdi ngudi the 1a nhu nhau).

Bai 15. Ba I&p 7A, 7B, 7C dwoc phan cdng lao dong véi khéi lvong cdng viéc nhu nhau. Lép 7A, 7B,
7C 1an lwot hoan thanh céng viéc trong 3 gid, 4 gio, 5 gid. Tinh s6 hoc sinh ctia moi I&p, biét rang
téng s6 hoc sinh cla ba 1&p 13 94 hoc sinh. (Gia s nang suat lao ddng ctia mdi hoc sinh 1a nhw nhau.)
Bai 16. Mot xe 6 t6 chay tir A dén B gdm ba ching duwdng bang nhau. Van tdc trén mdi ching lan
luvot 1a 72 km/h, 60 km/h, 40 km/h. Biét tdng thoi gian xe chay tir A dén B hét 4 gid. Tinh thoi gian 6
to chay trén tirng chang va tinh quang dwong AB.

Bai 17. Ba d6i may cay lam viéc trén 3 canh déng cé dién tich bang nhau. Ddi | hoan thanh céng viéc
trong 4 ngay, doi Il trong 6 ngay, doi Il trong 5 ngay. Biét rang ddi Il cé it hon doi | ba may. Héi mdi
d6i cé bao nhiéu mdy? (Gia thiét ndng suat mbi may nhuw nhau va mdi ngay lam cling mot thoi gian).
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II. HINH HOC

Bai 18. Mét hép sira hinh hdp chit nhat cé kich thudc nhu sau chiéu dai l1a 10cm,
chiéu réng la 5cm va chiéu cao la 22cm cd ghi thé thich thyc 13 1 lit.

a) Tinh chiéu cao cla lugng sita trong hép sita dé.

b) Trong qua trinh lam chiéc hdp, du tinh hao hut khodng 10% nguyén liéu. Tinh
dién tich bia cing thuc t& dé 1am chiéc hop dé.

Bai 19. M6t cai [éu & trai hé cd dang lang tru dirng tam gidc c6 kich thuwde nhu hinh
vé

RN

a) Tinh thé tich khoang khéng & bén trong léu.

b) Tinh dién tich vai bat can cé dé dung [éu dé 1a bao nhiéu? (khdng tinh cdc mép va nép gép cla
|8u)

Bai 20. Mét can phong rong 4m, dai 6m, cao 2,5m. Ngudi ta mudn quét voi tran nha va bdn birc
twong. Biét téng dién tich cac clra bang 12% t6ng dién tich 4 birc tuwdng va tran nha.

a) Tinh dién tich can quét voi.

b) Biét chi phi mdi m® quét véi |a 50 000 déng. Tinh s6 tién phai tra dé quét vai cin phong dé.
Bai 21. Mét chiéc banh ngot c6 dang hinh ldng tru dirng tam giac kich
thudc nhu hinh vé.

a) Tinh thé tich chiéc banh. 4em

b) N&u phai lam mét chiéc hdp hinh hop chit nhat bang gidy cirng

c6 chidu dai 9cm, réng4cm va cao 6cm dé dwng chiéc banh thi

can dung bao nhiéu cm?® gidy citng (coi mép dan khong dang ké).

Bai 22. M6t bé ca dang hinh hdp chit nhat lam bang kinh (khéng cé
nap) cé chiéu dai 80cm, chiéu rdng 50cm, chiéu cao 45cm . Myc nwdc
ban d4u trong bé cao 35cm.

Scm

3cm

a) Tinh dién tich kinh dung dé l1am bé cd dé.
b) Nguwdi ta cho vao bé mdt hon da cé thé tich 10dm3. Hdi myc nwéce trong bé ltc nay cao bao
nhiéu?

Bai 23. MOt bé boi c6 chidu dai 12m, chiéu réng 5m va sau 2,75m.
a) Hoi nguwdi tho phai dung bao nhiéu vién gach men hinh chit nhat dé Iat day va xung quanh
thanh cta bé dé? Biét rang dién tich mach vita ko dang ké va mbi vién gach men cé chiéu dai
25cm, chiéu réng 20cm.
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b) Lic dau mirc nwdc trong bé cé chiéu cao 1m. Ngudi ta maé hai chiéc voi nwdc cé cdng suat
chay nhu nhau chay vao bé, mdi gi® chdy dugc 5001, Hoi sau thdi gian bao 1au thi bé day nudc?
Bai 24. Cho AABC. Goi M Ia trung diém cla BC. Trén tia d&i cla tia MA |y diém D sao cho MD =MA

a) Chirng minh AABM = ADCM.
b) Chirng minh AB//CD.

c) Chirng minh AM < AB;AC .

d) Goi T, P Ian lwot 1a trung diém cta AB va CD. Chirng minh rang M 13 trung diém cla TP.
Bai 25. Cho tam giac ABC céan tai A c6 CP va BQ la cac duong phan giac trong cla tam giac ABC
(PeAB,QeAC). Goi O la giao diém clia CP va BQ . Chirng minh rang:

a) Tam gidc OBC la tam gidc can b) Budng thang AO vudng goc véi BC

c) CP=BQ d) AAPQ la tam giac gi? Vi sao?
Bai 26. Cho tam gidc ABC. Goi E, F theo th ty |3 trung diém cta cdc canh AB, AC. Trén tia ddi
cla tia FB |8y diém P sao choPF=BF. Trén tia d6i cda tia EC |4y diém Q sao cho QE=CE.

a) Chirng minh: AAQE = ABCE, AAPF = ACBF, tir dé suy ra AP=AQ.

b) Chirng minh ba diém P,A,Q thang hang

c) Chirng minh BQ //ACva CP//AB.

d) Goi R 13 giao diém cla hai dwdng thang PC va QB. Chirng minh rang AR, BP, CQ dong

quy.
Bai 27. Cho tam gidc ABC vudng & B, cé A =60°. Phan gidc BAC cit BC & D. K& DH L AC(He AC )
a) Chirng minh DB =DH; AD 1 BH b) HA =HC c) DC > AB

d) Goi S | giao diém cla HD va AB. Goi E |a trung diém cla CS. Chirng minh A, D, E thang hang
Bai 28. Cho AEMN cén tai E(E<9o), cac dudng cao MA, NB cét nhau tai I. Tia EI cit MN tai H.

a) Chirng minh: AAMN = ABNM.

b) Chirng minh EH la dudng trung tuyén cha AEMN.

c) Chirng minh | cach déu 3 canh cia AABH.

d) Tim diéu kién cla tam gidc MEN dé | |a trong tAm clQa tam gidc ABH.
Bai 29. Cho tam gidc ABC vudng can tai A, trung tuyén AM

a) Chirng minh AAMB =AAMC

b) Ching minh AAMBvuoOng can

c) Lay diém D va E sao cho A 1a trung diém DC va B |a trung diém AE. Chirng minh MD = ME

d) GoiK I3 giao diém cla EM va AC; H 13 giao diém DM va AE. Chirng minh KH vudng gdc vdi DE.
Bai 30. Cho tam giac ABC nhon, cé A =60° va AB < AC. Hai diém D va E [an lwot 13 trung diém cda
AB va AC. Trung truc clia doan thang AB, AC cat nhau tai O va cit dudng thang BC an luot tai M,N.

a) Ching minh: AODA = AODB b) Chirng minh: ANOA = ANOC

c) Chding minh: AO la phan gidc goc NAM  d) Tinh s6 do géc NAM.
Bai 31. Cho AABC nhon, dudng cao AH. Goi D va E la hinh chiéu vudng gdc cla H trén AB, AC. L3y
diém P sao cho D I3 trung diém PH; 1ay diém Q sao cho E |3 trung diém HQ.

a) Chirng minh AP = AQ

b) Chirng minh P/Aa:2I3/A\C

c) Goil, K13 giao diém cla PQ véi AB, AC. Chirng minh HA |3 tia phan giac IHK

d) Clcat AH tai O. Chirtng minh B, O, K thang hang.
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Bai 32. Cho AABC can tai A, va diém M la trung diém canh BC. V& tia Ax // BC; Cy // AB sao cho Ax
cat Cy tai D. Kéo dai AM cat tia d6i cla tia Cy tai diém E. Chirng minh rang:

a) AACB=ACAD; AB =DC

b) AMBA = AMCE; MA = ME va EC=CD

c) Trén tia Ax Iy N sao cho AN = BM va G la giao diém ctia AC va MD. Chirng minh E, G, N thang

hang.

d) Goi P latrong tdm tam giac ABC, chirng minh: NG > AP
Bai 33. Cho tam giac ABC nhon, AB > AC, cac duwdng cao BE, CF cat nhau tai H. Goi M 1a trung diém
BC. Trén tia ddi cla cac tia AM va AC [an luot |8y cac diém P, Q sao cho AP = AM, AQ = AC.

a) Ching minh: AACM = AAQP

b) Chirng minh: AH_LPQ

c) Ching minh BQ = 2AM.

d) Goi N Ia giao diém clla QM va AB. J 1a trung diém cla BM. Chirng minh P, N, J thang hang.
Bai 34. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AC > AB. K& AH L BC. Trén tia HC |Iay diém D sao cho HD =
HB. Ké CE L AD kéo dai.

a) Ching minh AAHB =AAHD

b) Chirng minh B/A\H:A/C\B

c) Chirng minh CB la tia phan giac clia géc ACE

d) Goigiao diém cla AH va CE |a K. Chirng minh KD // AB.

e) Sosanh ACva CD.
Bai 35. Cho tam gidc ABC can tai A. Trén tia d6i cla tia BC 1ay diém D, trén tia d&i cla tia CB |y diém
E sao cho BD = CE, ké DH va EK [an lwot vudng goc vdi céc tia AB va AC.

a) Tam gidc DEA la tam gidc gi? Vi sao?

b) Chirng minh rang AADH = AAEK .

c) Goi O la giao diém ctia DH va EK. Chirng minh rang tam giac DOE can.

d) Goi | 1a trung diém cla BC. Chirng minh rang A, |, O thang hang.
Bai 36. Cho tam giac ABC vudng tai C co A=60°. Tia phan gidc ca BAC cat BC tai E. K& EK L AB, K
thudc AB. Ké BD vudng gdc vdi tia AE (D thudc AE). Ly diém M sao cho C I3 trung diém cta AM.
Chirng minh:

a) AC=AKva AE L CK

b) KA =KB

c) EB>AC.

d) Ba duong thdng AC, BD, KE clng di qua mot diém.

K, E, M thang hang.
Bai 37. Cho tam giac ABC c6 AB < AC, hai dwdng cao AD va BE cat nhau tai H va c6 AD = BE.

a) Sosanh BAD va CAD

b) Tam gidc ABC la tam gidc gi? Vi sao?

c) Ching minh rang dudng thang CH 1a trung trwc clia AB.

d) Ching minh DE // BA.

e) Goi O la trung diém cda CH, chirng minh OD = OE.
Bai 38. Cho tam gidc ABC can tai A, trung tuyén AM. Trén tia d&i cla tia BC |14y diém D, trén tia doi
cUa tia CB 13y diém E sao cho BD = CE.

a) Chirng minh tam gidc AED can tai A.

b) Ching minh AM la tia phan gidc cGa géc DAE.

c) Tu Bva Cha BH, CK theo thir ty vuong gdéc véi AD va AE (H thudc AD, K thudc AE). Chirng

minh rang AAHB = AAKC.
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d) Chitng minh rang HK // DE.

e) Goilla giao diém cla HB va AM. Chirng minh rang AB LID.

f) Ching minh rang HB, AM, CK cung di qua mot diém.
Bai 39. Cho tam gidc ABC nhon, dudng cao AH. V& diém D sao cho AB |a trung truc cdia HD. Ly diém
E sao cho AC I3 trung truc cha HE, goi M 13 giao diém cua DE véi AB, N |a giao diém cla DE vdi AC.
Ch&rng minh rang:

a) Tam giac ADE can;

b) HA la tia phan gidc cla géc MHN.

) BN.LAC

d) AH, BN, CM dbng quy
ll. NANG CAO
Bai 40. Cho da thirc f(x)=ax’ +bx+c v&i a,b,c la cac s6 nguyén. Biét f(—1),f(0),f(1) déu chia hét
cho 3, chitng minh rang f(x) chia hét cho 3 v&i moi gid tri nguyén cua x.
Bai 41. Cho da thirc f(x)=ax’ +bx+c. Biét f(—1),f(0),f(1) déu nhan gia tri 1a cdc s6 nguyén, ching
minh rang f(x) nhan gia trj 1a s6 nguyén v&i moi gia tri nguyén cua x.
Bai 42. Cho da thirc f(x) théa man voi moi gid tri cla x ta déu c6 x.f(x+1)=(x+2).f(x). Ching
minh rdng f(x) cd it nhat hai nghiém.
Bai 43. Cho da thirc f(x)= (x+2)2 (x4 —x*—4x? +3) . Tinh hé s6 ty do va tong cac hé s cua cac hang
tlr bac chan cta f(x).
Bai 44. Cho da thirc: f(x)=ax”+bx+c, xac dinh cac hé s6 a,b,c biét:

a) f(0)=2;f(1)=7;f(-2)=-14

b) f(-2)=0,f(2)=0 vaaldnhonclanam don vi.
Bai 45. Cho da thirc f(x)=ax’ +bx+c. Biét f(—1) =2023,f(0) =2024,f(1) =2025. Tinh f(2026)?
Bai 46. Cho f(x)=ax’ +4x(x2 —1)+8 va g(x)=x*+4x(bx—1)+c—3,trong d6 a,b,c la cac hdngsé.
Xac dinh a,b,c dé f(x)=g(x).
Bai 47. Cho da thirc bac hai: P(x)=ax’+bx+c, biét rang P(x) théa man ca hai diéu kién sau:
P(0)=-2; 4P(x)—P(2x—1)=6x—6. Chirng minh rang a+b+c=0 va xac dinh da thirc P(x)
Bai 48. Cho da thirc P(x) v&i hé s6 nguyén. Biét P(1),P(2),P(3),...,P(2023) chia hét cho 2023.
Chirng minh rang P(x) chia hét cho 2023 v&i moi gid nguyén clia x.
Bai 49. Cho da thirc P(x) v&i hé s6 nguyén thda man P(0)=P(1)=2.Chirng minh P(7) khéng thé I
s6 chinh phuong.
Bai 50. Cho P(x)=ax’ +bx+c. Biét rdng 5a+b+2c=0. Chirng minh P(2).P(-1)<0
Phan Ill - MOT SO DE LUYEN

pé1l

Bai 1. Cho da thirc: M(x) =2x* +2x* —5x—10+3x* +2x° va N(x) =4x* -7 +4x° —x(2x3 +5)+9

a) Thu gon da thirc M(x); N(x) va sdp x€p cac hang tir cia mdi da thirc theo ldy thira gidm dan

cua bién.

b) Tim béc, hé s cao nhét, hé s6 ty do clia da thirc M(x).

c) Tinh M(x)+N(x).
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d) Tinh Q(x)=M(x)—N(x).

e) Tim nghiém cua da thire Q(x).

f) Tim thuwong va du trong phép chia M(x)cho (x2 —2x+1).
Bai 2. Cubi nam, I&p 7A c6 39 hoc sinh dugc x€p loai hoc luc gobm 3 loai Tét, Kha, Dat. Néu loai Tot
bét di 3 hoc sinh, loai Khd thém 1 hoc sinh, loai Dat thém 2 hoc sinh thi s6 hoc sinh loai Tot, Kha, Dat
ti 1& nghich vdi 4, 3, 2. Tinh s8 hoc sinh & madi loai cla l&p 7A.
Bai 3. M6t chi tiét gb dd choi cé kich thwdc nhu hinh
bén. Ngudi ta muén son xung quanh mau xanh va hai 3cm /| gcm
mat day mau doé. "

a) Tinh dién tich can son mau xanh.

b) Tinh thé tich cta khoi gb dé.

5cm

' 6cm

4 cm
Bai 4. Cho tam giac ABC can tai Ava A <90°, CD |3 tia phan giac clia géc ACB (D thudc AB). Tir D ké
DE L AC tai E, DF L BC tai F. Budng thang DE ct BC tai K, dudng thang DF cat AC tai H.
a) Chirng minh AECD = AFCD.
b) Chirng minh AECK = AFCH.
¢) Goi M |a trung diém cla HK. Chirng minh ba diém C, D, M thang hang.
d) Pudng thang qua A vudng géc véi HD cdt CM tai |. Chirng minh tam gic IKD can.

Bai 5. Cho da thirc f(x)=ax’ +bx+c vdia, b, c la cdc hang 6. Biét f(O);f(l);f(—l);f(—%) la cac

s& nguyén. Chirng minh rang a, b, c la cac s6 nguyén.
pé 2
Bai 1. Cho hai da thirc: P(x) =4x" —2x+5-3x> —x+1-x
/ Q(x)=6-2x+x" —2x* +3x+2x*
a) Thu gon hai da thirc va sdp xép theo liiy thira gidm dan cla bién.
b) Tim cac da thirc A(x)=P(x)+Q(x) va B(x)=P(x)—Q(x).
c) Tim nghiém clia céc da thirc C(x) =Q(x)—(x4 —3x+2).
d) Chirng minh rdng da thire Q(x)—x luén duong véi moi x.
Bai2. Mot 6 t6 ditir A dén B gdm ba doan thing dai bang nhau véi van téc trén mbi doan lan lwot
la 54km/h,45km/h,30km/h. Biét t6ng thoi gian di cha ching thi 3 va ching th& nhat hon chang
th hai la 4 gio, Tinh quang dudng AB.
Bai 3. MO0t bé ca dang hinh hp chi¥ nhat |am bang kinh (khéng cé ndp) cé chiéu dai 90 cm, chiéu
rong 60 cm va chiéu cao 50 cm. Myc nwdc ban dau trong bé cao 45 cm.
a) Tinh dién tich kinh lam bé c3 dé.
b) Ngudita tha vao bé ca mot hon non bd cé thé tich 1a 16,8dm* . Hdi muc nudc trong bé luc
nay cao bao nhiéu xang — ti — mét? (Hon non bd ngdp hoan toan trong nwdc va coi sy tham
nudc 1a khong dang ké)
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Bai4. Chotam gidc ABC cantai A.Goi M,N lan lwot 13 trung diém cta AB,AC.
a) Chirng minh rang AN=AM va AABN=AACM.
b) Goi | 13 giao diém cla BN va CM. Chirng minh tam gidc IBC can.
c) Chirng minh Al la duwdng trung tryc clia doan MN.
d) Goi E,F lan luot |a cac diém thudc tia d6i cda tia BA,CA sao cho BM=BE;CN=CF. Goi D |a
diém thudc tia FA sao cho A 13 trung diém cta DF. Goi H 13 giao diém cda tia Al va EF. Chirng
minh ba diém D,M,H thang hang.
Bai 5: Cho da thirc F(x)=ax’ +2bx’ +3cx+4d vdi cac hé s6 a, b, ¢, d 1a cac s6 nguyén. Chirng minh
rang khong thé dong thoi ton tai F(7) =73 va F(3)=58.
pé3
Bai 1. Cho hai da thuec:
M(x) = =5x* +3x° +x(x* +5)+ 14x* —6x° —x*> +x -1
N(x) =x*(x—5)—3x’ +3x+2x* —4x* +3x* -5
a) Thu gon va sap xép hai da thirc trén theo lly thira gidm dan cla bién.
b) Tinh H(x) = M(x) + N(x); G(x) = M(x) —N(x). Tim hé s6 cao nhat va hé s6 ty do cta H(x) va G(x).
c) Chirng to x =—1 khong la nghiém cta da thirc G(x).
d) Tim nghiém cta da thirc H(x).
e) Tim da thirc thuong va du trong phép chia da thirc G(x) cho da thire (x2 —x+1).

Bai 2. Ba nhdm tho thyc hién xdy cac cdng trinh gidng nhau. Nhém thi nhat xay xong trong 40
ngay, nhém th hai xay xong trong 60 ngay va nhdm thir ba xay xong trong 50 ngay. Biét nhém th
ba c6 it hon nhém th nhat 13 3 ngudi tho. Tinh s6 tho ciia mdi nhédm (ndng suat cac ngwdi the nhu
nhau).
Bai 3. M®6t chiéc gau xtc cia mot xe xic c6 dang gan nhu mét hinh lang tru dirng tam giac, biét
dién tich ddy 1a 1,5m?, chiéu cao |a 3,2m. Hoi dé xuic hét 90m?3 cat, chiéc xe phai xtc it nhat bao nhiéu
gau?
Bai 4. Cho tam gidc déu DEF. Tia phan giac cla goc E cdt canh DF tai M. Qua D ké dudng thang
vudng gbc va&i DE, dudng thang nay cat tia EM tai N va cat tia EF tai P.

a) Chirng minh rang: ADNF can

b) Chirng minh rang: NF vudng goc véi EF

c) Ch&rng minh rang: ANEP can

d) Goi Q la trung diém clia NF. Qua Q ké dudng thang d song song véi EP, d cdt NE tai M. Chirng

minh rang: M cach déu ba dinh ca ADNF.
Bai 5. Cho a,b,c labasécd a+b+c#0 vathda man diéu kién:

atb-c b+c-a c+a-b
c  a
péa

Bai 1. Cho hai da thtrc:M(x) =2x+x* —4x> —x* —2x* +4x> -5

. Hy tinh gid tri cta biu thirc B:(1+9j(1+3j(1+§j.
d C
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1 1
N(x) = —4x° —2x+5x2 +4x3 +4X—EX2 +3

a) Thu gon va sap x&p da thirc M(x), N(x) trén theo Iliy thira giam dan cla bién.

b) Xac dinh bac, hé s6 tu do va hé s6 cao nhat cla da thirc M(x), N(x).

c) Tim nghiém cda da thirc N(x).

d) Tim da thirc B(x) biét B(x)+M(x) = N(x). Chirng minh da thic B(x) v6 nghiém.

e) Tim da thirc G(x) =M(x) —N(x)-(x —2) — (—x* +x+1). Tinh gia tri cha G(-1).

f) Tim hé s6 cla a dé da thirc 4x* —6x° +a chia hét cho G(x).
Bai 2. Ba nhdm hoc sinh clia khdi 7 cta trudng Archimedes thuc hién du 4n nha néi trong hoat déng
Science Fair (cé cung kich thuwdc). Nhdm thi nhat hoan thanh trong 4 ngay, nhém thi hai hoan thanh
trong 6 ngay va nhom thi ba hoan thanh trong 9 ngay. Biét nhdm thi hai ¢ it hon nhém th& nhat
la ba ngudi, tinh s hoc sinh cla m6i nhém (gia si nang suat cac hoc sinh nhu nhau).
Bai 3. M6 hinh mot ngdi nha co kich thudc nhu hinh vé.

a) Tinh thé tich cia mé hinh ngdi nha.

b) Nguwdi ta muén son tat ca cdc mat cda md hinh nady  18em
(trlr m&t ti€p xuc gilra hai hinh). Tinh dién tich can son.

20cm

|
C"’\‘(JO

Bai 4. Cho AABC (AB<AC) c6 AD la tia phan giac cua BAC (D eBC). Trén canh AC |y diém M sao
cho AM=AB.

a) Ching minh: AABD =AAMD;

b) Goil |4 giao diém clda AD va BM. Chirng minh: | |a trung diém cda BM va Al LBM;

c) GoiKlatrung diém AM. Trén tia d6i cla tia KB |&y diém P sao cho KB =KP . Chirng minh MP//AB;

d) Trén tia d6i cla tia MP a3y diém E sao cho MP =ME . Chitng minh ba diém A, |, E thdng hang.
Bai 5. Tim da thirc bac hai f(x) sao cho f(x)—f(x—1)=x.Ap dung d& tinh tng S=1+2+3+...+n
Pés
Cau 1. Cho cacdathirc  f(x)=4x—5x* +3x+12+2x* —x’ —X

g8(x)=3x*+7x* —x+4—4x* +5x..

a) Thu gon da thirc trén roi sap x&p hai da thirc theo Iy thira giam dan cla bién.

b) Xd4c dinh bac, hé s6 cao nhat, hé s6 ty do clia mbi da thirc

c) Tinh f(1),8(-2)

d) Ching minh rdng da thirc g(x) chia hétcho x+1

e) Tim da thirc M(x), biét 2f(x)—M(x)=g(x).

f) Tim nghiém cla da thirc C(x) biét C(x)=g(x)—f(x).
Cau 2. Bon doi may cay lam viéc trén bon canh déng cé dién tich bang nhau. Doi thir nhat hoan thanh
cong viéc trong 4 ngay, doi thit hai trong 5 ngay, doi thr ba trong 6 ngay va ddi th tu trong 10 ngay.
H&i ca bén d6i c6 tat cd bao nhiéu cai may cay, biét cong suat mdi may cay 1a nhu nhau va doi th
nhat c6 nhiéu hon doi thir tu la 18 may?
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Cau 3. Mot hinh hop chi¥ nhat c6 kich thude nhu hinh va bi khuyét em

mat mot phan, phan khuyét nay la mét hinh hép chit nhat cé dién
’ , N 2 4em
tich day la 8cm-”.
a) Tinh thé tich cda hinh hép chit nhat bi khuyét nay. dem
b) Tinh dién tich xung quanh cta hinh hdp chit nhat bj khuyét nay. dem dem

Cau 4. Cho AABC co IgA\C >90°. Tia phan gidc géc BAC cdt canh BC tai diém D. Goi E,F Ian lwot 1a hinh

chiéu cta D |1&én cac canh AB,AC.

a) Ching minh rang AADE = AADF, tr d6 suy ra AAEF can tai A.

b) Trén tia EA 13y diém M sao cho EM=CF. Qua M ké duwdng thang song song véi AC, cat dwong
thang EF tai N. Chiérng minh rang AMEN can, tir d6 suy ra MN =CF.

c) Ching minh rang tam gidc CDMcan tai D.

d) Duong thang EN cdt CM tai |. Goi H |a giao diém cQa DI va AC. Goi K la giao diém cla duwong
thang DF va CM. Ch&rng minh rang | |a trung diém CM va KH L BC.

Cau 5. Tim cac sO a,b théa man da thic x® —ax’+2x+b chia hét cho da thirc x> —x—2.

Pée6

a , 1
Cau 1. Cho da thirc: P(x)=—2—2x* —x—5x> +10x —17x’ +EX3 —5+%°.

a) Thu gon da thirc trén roi sap x&p theo Ity thira giam dan cla bién.
b) Xac dinh bac, hé s cao nhat, hé s6 ty do cla da thirc P(x). Tinh P(-2).

¢) Tim dathtc Q(x) sao cho Q(x)—P(x)=2x4—§x3—19x—1.

d) Tim da thtrc du trong phép chia P(x): (2 —x).
e) Tim nghiém da thirc A(x)=Q(x)+ (8 +31x).

Cau 2. Trong quy 3 ndm 2024, tai m6t siéu thi dién may, ngudi ta thay sé lwong ti vi ban ra ctia bén
nhan vién Nam, Khanh, Chau va Diing nhw sau: S6 lwgng Ti vi Diing ban duwoc gdp 7 lan Nam, gép
Khdnh 5 [an, gadp Chau 4 lan. Téng cdng 4 ngudi ban dwoc 669 chiéc Tivi. HAi s8 Ti vi ma Diing ban
duoc la bao nhiéu?

Cau 3. D& lam mot thém déc thuan tién cho dat xe, ngudi ta
duc mot khadi bé tdong cé kich thuwdc nhu hinh bén duéi.
a) Tinh dién tich toan phan cda thém déc dé.
4m
b) Tinh chi phi d& duc khéi bé tdng dé, biét rang chi phi dé
didc 1m® bé tong la 1,5 triéu dong.

Cau 4. Cho tam gidc ABC can tai A, trung tuyén AM. Trén tia d&i cta tia BC l1ay diém D, trén tia ddi
cla tia CB 13y diém E sao cho BD = CE.

a) Chirng minh tam giac AED céan tai A. Chirng minh AM la tia phan giac clia géc DAE.

b) Tl Bva Cha BH, CK theo thi ty vuong géc véi AD va AE (H thubc AD, K thudc AE). Chirng minh
rang AAHB = AAKC.

¢) Ching minh rang HK // DE.

d) Goillagiao diém cta HB va AM. Chirng minh rang AB LID.
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Cau 5. Tim t4t ca cac nghiém cta da thirc A(x)=x*—(3+2b)x+b’ biét rdng da thirc A(x) nhan x=1 I3
nghiém.
Pé 7.
Bai 1. Cho hai da thirc: A(x) =2x(x* —2)—x>+3x>+1 va B(x) =—x’ +2x* +4x +6.
a) Thu gon va sap xép da thirc A(x) theo Ity thira giam dan cua bién.
b) Tim béc, hé s6 cao nhat va hé sé ty do clia da thirc A(x).
c) Kiém tra xem x =—2 ¢6 phai la nghiém cla da thirc A(x) hay khdng? Vi sao?
d) Tim da thirc H(x) thod man H(x) = A(x)+B(x). Chirng minh rang da thirc H(x) ludn nhan gia tri
duong véi moi gid tricha x .
e) Tim da thitc G(x) sao cho G(x)+(x —1)(2x* +2x —1) =B(X).
f) Thuc hién phép chia da thirc A(x) cho da thirc (x* +1).
Bai 2. L&p 7A md& gian hang tai HOi chg Xuan vdi 3 mat hang chinh. Sau khi trir chi phi nguyén liéu,
s6 tién 13i trén mdi san pham thu dwoc nhu sau:

« MOdi cay Keo bong 13i 3.000 dong.

« M0i suat Banh trang 13i 4.000 dong.

e Mbily Tra sira 13i 6.000 dong.
Cudi ngay, 16p trudng téng két thay rang téng s6 tién I3i thu dugc tir mbi loai mat hang |1a bang nhau
va ca ngay |6p da ban dugc tong cdng 180 san pham.
a) Tinh s& lvgng mdi loai san pham I&p d3 ban.
b) Téng s6 tién Idi ma gian hang thu dwoc |a bao nhiéu?
Bai 3. Phan bén trong clia mdt cai khudn lam banh bang kim
loai cé dang hinh hép chit nhat véi cac kich thudc: day la
hinh vuéng canh 20 cm va chiéu cao la 5 cm (nhu hinh vé).
D& ddm bdo banh khéng bi chay, ngudi ta can son 1dp chéng
dinh vao toan bd bé mat bén trong cta khuén.
a) Tinh dién tich can son cla mot cdi khudn lam banh.

b) H&i véi mot lwong son chéng dinh di dé bao pht 100 m?
bé mat thi son duwoc bao nhiéu cai khudén lam banh nhu trén?

Bai 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A cé ABC = 60° va duwdng cao AH. Trén tia HC |1ay diém D sao cho
HD=HB.

a) Chirng minh: AB=AD.

b) Ké CE vudng géc véi AD tai E. Buong thang CE cat dudng thang AH tai F. Chirng minh FD song
song v&i AB.

¢) Chirng minh: BH Ila tia phan gidc géc ABF.

d) Chtirng minh: AE =3DE.

Bai 5. Tim da thirc du R(x) trong phép chia da thirc f(x) cho da thirc g(x)=x*>—1, biét rang:

f(x) =x%° +x°%° + x4+ X +x+1.
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